13 Plosné integraly 1. a 2. druhu

Priklad 13.9. Spocitejte povrch koule o poloméru a > 0.

Vysledek:

Amra®

Priklad 13.10. Spocitejte povrch Vivianiho telesa V', tj. povrch plochy, kterd je hranici mnoziny
V={(z,y,2) eR® | 2* + > +2* < a® N 2* +¢* < azx},
kde a > 0.

Vysledek:
2ma® = (2w — 4)a® [, sférickd cdast“] + 4a* [,vdlcovd cdst“]

Priklad 13.11. Spocitejte plosny integrdl 1. druhu

22 2 22
\/— + =+ —dS
/M at + bt + A

kde M je elipsoid

aa,b,c>0.

Vysledek:

Priklad 13.12. Spocitejte plosny integrdl 2. druhu

/ (% + y*)dady,
M
kde M je kruh
M:{(a:,y,z) ER’ | 2?2+ < R* A z:O}
s orientact danou jednotkovym normdalovym vektorem (0,0,—1) a R > 0.

Vysledek:
in
2

Priklad 13.13. Spocitejte plosny integral 2. druhu
/ xdydz + ydzdx + zdxdy,
M
kde M je sféra
M = {(x,y,z) ER |22 +y*+2° = a2}
s orientact urcenou vnéjsi normdlnou a a > 0.

Vysledek:

dra®



Priklad 13.14. Spocitejte predchozi priklad aplikaci Gaussovy véty.

Vysledek:

3

dra®  (prekvapive:))

Priklad 13.15. Spocitejte krivkovy integrdl 2. druhu
/(9[;2 —yz)dz + (y* — z2)dy + (22 — 2y)dz,
©

kde ¢ je sroubovice dand parametrizact

o(t) = t,asint o t t € [—m, 7]
a COStl,a s
) ) 2 Y Y

a a,h >0, dvojim zpisobem: a) primo, b) aplikaci Stokesovy véty.

Vysledek:
h3
12

Dalsi priklady k procvicovani: Démidovi¢, Kapitola VIII, § 14, 15, 16.
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