14 Komplexni analyza - 2. Cast

Priklad 14.10. Rozvinte funkci
f(2) :
Z) =
22 =5

do Laurentovy rady se stredem v bodé zy = 0 a urcete mezikruzi konvergence.

Vysledek:

1 & " 5
5§( ) e <y
Priklad 14.11. Rozvinte funkci
1
(z—1)(z—2)
do Laurentovy rady se stredem v bodé zg a urcete mezikruzi konvergence, je-li
a) 2o =0,

b) &)ZZL

f(z) =

c) zp = 0.
V pripadé (c) rozvijejte funkei g(w) := f(1/w) do Laurentovy tady se stredem v wy = 0.
Vysledek:

a)
=2 < 2n+1> < <L,

n=0

b)

o0

f(z)=-— Z(z—l)”, 0<l|z—1|<1,

n=-—1

-2

fle)="% (2" =1)2" |z >2

n=—oo

Priklad 14.12. Rozvinte funkci
f(z) = et

do Laurentovy rady se stredem v bodé zg = 0 a urcete mezikruzi konvergence.

Vysledek:
o0 o 1 N
f(z) = n:Z_oo (mmazx(o . m!(n+m)!) 2", |z >0

Priklad 14.13. Rozvinte funkci

1
f(Z):m

do Laurentovy rady se stredem v bodé zy = 1 a urcete mezikruzi konvergence.
Vysledek:

f(z):jL i ()" (2n* +6n+8-2") (2= 1)", 0<|z—1|<1



Priklad 14.14. Spocitejte rezidua v singuldrnich bodech funkce

a aplikujte reziduovou véetu na integrdl
| )z,
¢

kde ¢ je zdporné orientovand kruznice dand rovnici |z — 1| = 1.

Vysledek:

s _1_1 : 37T 1_1 : 5T 1+1
Rezse't = , Rezre't = ——, Rezse't = ——,
d 42 d 1/2 ! 1/2

im

f(z)dz = —

® (=) \/§

Priklad 14.15. Spocitejte integral
z
——d
J—

kde ¢ je zdporné orientovand kruznice dand rovnici |z| = 3.

Vysledek:
—6m

/27r dt
0 a-+sint’

Priklad 14.16. Spocitejte integral

kde a > 1.

Vysledek:
2T

a?—1

Priklad 14.17. Prechodem ke komplexni integraci spocitejte
/00 dx
o2 —x+5

27
/19

Priklad 14.18. Spocitejte Dirichletiv integral

Vysledek:

/ sinz -
Jo  x
Vysledek:

T

2
Priklad 14.19. Spocitejte integral

/00 dx
— 1 + ZE4 )

Vysledek:

Sl
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