
Úlohy z 2.týdne RMF

testované na cvičeńıch v 3.týdnu

3. ř́ıjna 2020

Úloha 1 Ukažte spojitost operace škálováńı nad prostorem testovaćıch funkćı, tj. definujeme-li pro
{ϕk}k∈N ⊂ D(Rn) a pro ε > 0 testovaćı funkce

ψk(x) =
1

εn
ϕk

(x
ε

)
,

ukažte, že plat́ı

ϕk
D→ 0 ⇒ ψk

D→ 0.

Návod: Ověřte obě podmı́nky konvergence v D . Uvědomte si, že ε (a tedy i εn) je pevně zvolené
(konstanta).

Úloha 2 Rozhodněte, zda je následuj́ıćı zobrazeńı f : D → R prvkem D ′:

a) (f, ϕ) = ϕ(π),

b) (f, ϕ) = ϕ(0)2.

Hint: Jedná se o spojité lineárńı funkcionály?

Úloha 3 Rozhodněte, zda je následuj́ıćı zobrazeńı f : D → R prvkem D ′:

a) (f, ϕ) = ϕ(n)(π), n ∈ N,
b) (f, ϕ) = lim

x→+∞
ϕ(x).

Hint: Jedná se o spojité lineárńı funkcionály?

Úloha 4 Napǐste definici konvergence v D , tj
D→. Napǐste definici zobecněných funkćı. Nakonec roz-

hodněte, zda D ⊂ D ′ a svou odpověd’ zd̊uvodněte.

Poznámka: Podmnožinová relace se (pochopitelně) chápe ve smyslu př́ıslušného ztotožněńı s generátory
prvk̊u D ′.
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