Priklad 1: Operator

S: £2(Ng) — C: (vy, v, g, ...) = Z Vi M
k=0

s pfirozenym defini¢nim oborem je neomezeny (pfesvédcte se). Najdéte dvé posloupnosti (ay, )y, (by)5eq vektor
z £2(INy) (tedy posloupnosti posloupnosti!), které maji stejnou limitu, obé limity Sa,, a Sb, existuji, ale davaji riizné
¢islo. Jedna se tedy o neuzavieny operator.

Priklad 2: Pro operator z minulého ptikladu napiste predpis jadra Ker S. Ukazte, Ze neni uzavienym podprosto-
rem: Ze existuje posloupnost vektorit (a,)>; z 2(INy), pro které viechny Sa, = 0, existuje a = lim,_,o, a,, ale
bud a ¢ D(S) nebo Sa # 0. Jaky je ortogonalni doplnék tohoto podprostoru?

Piiklad 3: Necht (e, eq, ey, ...) je baze néjakého separabilniho #, ozname V jeho uzavieny podprostor s bazi
(e1, ey, ...). Operator
J: VX x> x (2)

nepatti do ttidy L (#), protoze jeho defini¢ni obor V neni v # husty (ma netrivialni ortogonalni doplnék).
Ukazte, Ze podminku sdruzeného operatoru splituje nekone¢né mnoho riiznych operatort J; (sta¢i zkonstruovat
dva razné).

Priklad 4: Najdéte piiklad dvojice husté definovanych operatort S, T, pro které S + T neni husté definovany.
Navod: husté definovany operator mizete vyrobit tak, Ze néjaky jednoduchy, klidné omezeny operator (tfeba I)
z0Zite na (neuzavteny) linearni obal néjaké baze.



