Priklad 1: Najdéte indexy defektu operatoru P definovaného pfedpisem i — —ij)’ na oboru
a) H'(R),
b) ¥ € HX®R,) |9(0) = o},
o (¥ € H'(a.b) |[9(a) = y(®) = 0}

(ze kterého jsme vychazeli pfi konstrukci hybnosti na pfimce, polopfimce, Gsecce).

Navod: Sdruzenym operatorem je ve viech tfech ptipadech operator zobrazujici ¢ — —ii)’ na celém prostoru H'
piislusného intervalu.

Priklad 2: V pfipadé intervalu (a,b) mame samosdruzena rozsifeni P© uréena pfimym vypoctem. Na zakladé

uréeni defektnich prostori
X

Kj: = {U:t}lin> U—(x) =e 7, ’7+(x) =" (1)

najdéte, jaka samosdruzena rozsifeni by daval nas obecny postup a jak jejich parametrizace souvisi s notaci P,.

Navod: izometrie K_ na K, jsou dany pfedpisem c;n_ — ei90217+, kde ¢; a ¢y jsou voleny tak, aby & = ¢jp_ a
&, = ¢yn, byly jednotkové. Pipadné postaci, aby mély tyto dva stejnou normu # 0. Pak vyuZijte predpisu

D(P) = D(PW) + (I - Vo)K_ = [y + a(&_ — €&, | € D(PO, 0 € €} (2)

a zkuste formulovat nélezitost do né&j zvolnénim okrajové podminky ¢(a) = ¢(b) = 0.

Priklad 3: Urcete defektni prostory a indexy defektu operatoru zadaného predpisem T': ¢/ = —Ay na oboru

D(T) = {y € H*(R)[$(0) = 0,"(0) = 0}. (3)

Dokoncete potom nalezeni samosdruzenych rozsifeni a zapiste nové defini¢ni obory pomoci navazovacich pod-
minek v nule. Diskutujte interpretaci vSech zvlastnich piipadu.

Navod: Sdruzeny operator je stile —A, ale pozor na to, na jakém prostoru. O funkcich D(T*) se sjednocenim
prekryvajicich se kompaktnich intervald dozvidame, Ze jsou spolu se svymi derivacemi absolutné spojité na R,
anaR_, ale v nule mohou mit skok. Druhé ¢ast: do D(T) ptibydou jisté linearni kombinace vektort z K_ a K ;
spocitejte si, jaké linearni vztahy spliiuje pro né ¢tvetice hodnot (0, ), ¥/ (0,).



