Priklad 1: Dokazte nasledujici o vyrazech vyskytujicich se ve tvrzeni 2. postulatu:

a) Pro statisticky operator W a projektor E je Tr(EW) > 0.
b) Pro statisticky operator W a projektor E takovy, ze Tr(EW) = 0 je

,  EWE
W= Tr(EW) M

opét statisticky operator.
c) Je-li W &isty stav E,, pak (1) je také Cisty stav reprezentovany vektorem Eq/|Eg|.

d) Je-li {E;, ..., E,} mnozina ortogonalnich projektort takova, ze Tr(EW) # 0, E = ¥r_, E,, pak

e Sk BWE ®
Tr(EW)

je opét statisticky operator.
Priklad 2: Napiste kompletni pfedpis spektralni miry spinové pozorovatelné o,. Ukazte, Ze funkce z prostoru

®g_ jsou plné urceny jen svymi hodnotami v 1a —1, a tedy o = C2. Spocitejte z definice funkce operatoru
(tj. integraci podle této miry, ne Taylorovou fadou!) exp(itoy).

Piiklad 3: Pro vektor i € L%(R) napiste, jak ptisobi ¢iselna mira py ziskana z operétoru polohy. Zavisi smys-
luplnost vyrazu na tom, zda ¢ € D(Q)? Pro které vektory i je yy, viiéi Lebesgueové mife absolutné spojit, pro
které singularni (viz definice a véta na str. 658)?

Priklad 4: Preformulujte obsah nasledujici véty z o1rFA2 pomoci projektorové miry (53 ve Wikiskriptu, s uzpu-
sobenym znacenim):
Necht {E;} je rozklad jednotky a A = [ AE;. Potom

a) A€ p(A) N R pravé tehdy, kdyz E, je konstantni na néjakém okoli A,

b) A € 0;,(A) prave tehdy, kdyz E; — Ej o # 0.

Ukazte, Ze odsud také plyne, ze nosicem projektorové miry E4 je o4 (viz definice v poznamce A.3.3b).



