
Funkce operátoru 𝑃

Příklad 1: Na základě unitární ekvivalence 𝑃 = 𝐹✝𝑄𝐹 ukažte, že exp(𝑖𝑡𝑃), 𝑡 ∈ ℝ předepisuje unitární operátor

exp(𝑖𝑡𝑃)∶ 𝜓(𝑥) ↦ 𝜓(𝑥 + 𝑡). (1)

Návod: Ukažte pro funkce 𝜓 ∈ 𝐿2(ℝ) ∩ 𝐿1(ℝ) a využijte vlastnosti omezených operátorů.

Příklad 2: Ukažte také, že pokud funkce 𝑓 je ∈ 𝐿2(ℝ), pak 𝑓 (𝑃) je integrální operátor

𝑓 (𝑃)∶ 𝐿2(ℝ) → 𝐿2(ℝ)∶ 𝜓(𝑥) ↦ 1
√2𝜋 ∫ℝ(𝐹𝑓 )(𝑦 − 𝑥)𝜓 (𝑦) d𝑦. (2)

Návod: Viz řešený příklad 10.5.2b.

Příklad 3: Na základě výsledku (2) najděte funkcionální vyjádření

a) rezolventy 𝑅𝑃2(𝜇) pro 𝜇 < 0,
b) spektrální míry 𝐸𝑃 (𝐽 ) omezeného intervalu 𝐽 .
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